Verkmenntaskolinn & Akureyri STAF3HDO05
Fjarkennsla Bréf 9

RUmmal snuda - Skifuadferdin.

Vid hofum nd fengist vid ad reikna ut flatarmal svaedis sem afmarkast af ferli falls og x - &s
eda sveedi sem afmarkast af tveimur ferlum. | pessum kafla etlum vid ad skoda rammal
snuda sem myndast pegar svona svaedi er snuid um einhvern &s.

Svadi afmarkast af ferli falls og x - & sndid um x - &s.

0

(a)

(b)

A pessari mynd a er synt svaedi sem & ad sndia um x-as og afmarkast af fallinu y
y=+x 0<x<4 (fra0til 4)

pad sem parf ad akvarda er snuningsradiusinn R(x) = y = /X



A mynd b er synt hvernig svadinu er sniid um x - asinn og snudurinn verdur til sem & ad
finna rammalid &. Pbegar radiusinn snyst um x - asinn kemur fram skifa sem hefur ortitla
bykkt dx. Pessi skifa er eins og sivalningur i laginu og rétt ad rifja upp rammal sivalnings.

V=Tc~r2-h

m-r? erflatarmal grunnflatar og h er haedin

I okkar tilfelli verdur r = R(x) og h=dx pannig ad rimmal skifunnar verdur:
V = - (R(x))? - dx
NU erum vid badin ad finna rammalid a skifunni. Ef vid hugsum okkur ad geta buid til

6endanlega margar 6éendanlega punnar skifur a milli 0 og 4 og leggja peer svo allar saman pa
faum vid Gt rammalid. Petta er eimmitt pad sem vid gerum med heildun.

Rammal einnar skifu: V = - (R(x))2 - dx

b b
Leggja allar skifurnar saman med heildunV = j - (R(x))2 -dx = nj (R(x))zdx

a a

Petta er regla 3.21 bls 100.

Til ad reikna rammalid af snidnum er afmarkastaf y = +v/x 0< x <4 og svadinu
sndid um x -as pa parf ad heilda:

b 4 4 574
V= nj (R(x))%dx = th (vx)? dx =7cj xdx =7{X7} = (%) = 8r
a

0 0 0
Til ad reikna rGimmal:

1. Teikna upp sveadid sem a ad snla og akvarda R(x) snuningsradiusinn.
b

2. Skrifa upp heildid V = n j (R(x))? dx
a
3. Reikna heildid og utkoman er rammalid.

Pegar svaedi afmarkast af tveimur ferlum og snuid er um x - &s pa kemur fram snidur sem er
holur i midjunni.



Viobétin vid formuluna sem adur er komin er: Ytriradius i 6druveldi minus innriradius i
odruveldi.
b

V=n ((R(x))2 - (r(x))z)dx

a
Med pessu erum vid i raun ad reikna fyrst rammalid af snudnum sem ytri ferillinn afmarkar
0g sidan ad reikna Ut rammalid af innri snadnum sem innra fallid afmarkar og draga pad fra
bvi ytra. Framgangsmatinn er sa sami og aour.



Sja deemi 3.36

Eftirfarandi parf ad gera par:

1. Teikna ferlanna og akvarda svadid sem peir afmarka.

2. Reikna 0t skurdpunkta ferlanna til ad finna morkin & heildid.

3. Akvarda ytriradius R(X) =4 og innriradius r(x) = x*
4. Rita heildid V = nj._zz ((4)? = (x*)?)dx

5. Reikna heildiod.

[ reglu 3.23 er tekin fyrir sniningur um linur samsida x-as en pad tokum vid fyrir i naesta
bréfi.

[ &efingu 3.5 tékum vid deami 1 2 og5



